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ZADANIE 1 (2 PKT)

Rozwiaz nier6wnosé

x+ 2|+ 3x+1] <10
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ZADANIE 2 (2 PKT)

Oblicz granice funkcji liII(l) 3—“‘“;3 Vix,
X—
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ZADANIE 3 (3 PKT)

Pieciokat ABCDE jest wpisany w okrag. Przekatne BD i BE tego pieciokata przecinaja prze-
katna AC w punktach L i K odpowiednio (zobacz rysunek).

A

C D

Udowodnij, ze jezeli punkty K, L, D i E leza na jednym okregu, to |AB| = |BC]|.
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ZADANIE 4 (3 PKT)

Liczby rzeczywiste x oraz y spelniaja jednoczeénie réwnanie x + y = 3 i nier6wnos¢
3+ 4y < 3x%y.

Wykaz, ze x =2 orazy = 1.


https://zadania.info

zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 5 (3 PKT)

Prawdopodobieristwo wystapienia awarii sieci cieplowniczej na pewnym osiedlu mieszka-
niowym w godzinach porannych pojedynczego dnia jest rowne 0,4. Oblicz prawdopodo-
biefistwo zdarzenia A polegajacego na tym, ze w okresie dziesieciu dni wystapi 6, 7 lub 8
awarii tej sieci na tym osiedlu w godzinach porannych. Wynik podaj w utamku dziesietnym
w zaokragleniu do czesci setnych.
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ZADANIE 6 (4 PKT)

W tréjkacie AgA1B kat AgA1B jest prosty, |AgA;| = 12 |A1B| = 5v/6. Odcinek A;A; jest
wysokoscia tego tréjkata, odcinek A Aj jest wysokoscia trojkata Aj Ay B, odcinek A3Ay4 jest
wysokoscia tréjkata A AzB itd. Ogoélnie, dla kazdej liczby naturalnej i > 1, odcinek A;A; 1
jest wysokoscia trojkata A;_1A;B

Ao
Ay

Ay

Ag A,

ATTTATA AA

Oblicz dlugosé nieskoriczonej famanej A1 Ay Az Ay .. ..
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ZADANIE 7 (3 PKT)

Wyznacz wszystkie styczne do wykresu funkgji f(x) = 34, ktére razem z osiami ukladu
wspolrzednych ograniczaja tréjkat rownoramienny.
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ZADANIE 8 (4 PKT)

Czworokat ABCD, w ktérym |AD| = 18 i |CD| = 26, jest opisany na okregu. Kat ABC tego
czworokata jest rozwarty, a promiert okregu opisanego na tréjkacie ABC jest réwny 12,5.
Obwoéd czworokata ABCD jest réwny 66. Oblicz dtugosc¢ przekatnej AC tego czworokata.
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ZADANIE 9 (5 PKT)

Oblicz sume wszystkich rozwiazar rOwnania
2sin? x + cos x cos 2x = sin X,

ktore naleza do przedziatu [—87, 247].
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ZADANIE 10 (5 PKT)

W okrag o réwnaniu (x — 5)? + (y + 3)? = 50 wpisano tréjkat ostrokatny ABC. Bok AB tego
trojkata jest zawarty w prostej o rownaniu x — 3y — 4 = 0. Wysokosé¢ CD tego trojkata dzieli
bok AB tak, ze |AD| = 3 - |DB]|. Oblicz pole tréjkata ABC.
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ZADANIE 11 (5 PKT)

Wyznacz wszystkie wartoéci m € R, dla ktérych réwnanie x*> — mx + 4m — 12 = 0 ma dwa
rézne pierwiastki spetniajace nieré6wnosc¢

xf 4+ x5 > 452 — 16m> — 192m.
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ZADANIE 12 (5 PKT)

Funkgja f jest okreslona wzorem

N 4 -log, V8- logo’5 V27

flx) = 48 3

x? — 90x

dla kazdej liczby dodatniej x.

a) Wykaz, ze dla kazdej liczby dodatniej x wzoér funkcji f mozna réwnowaznie prze-
ksztalci¢ do postaci f(x) = x* — 3x% — 90x.

b) Oblicz najmniejszaq wartoé¢ funkgji f okreslonej dla kazdej liczby dodatniej x.
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ZADANIE 13 (6 PKT)

Punkty K'i L sa srodkami odpowiednio krawedzi EH i BC prostopadio$cianu ABCDEFGH.
Przez krawedZ AD poprowadzono plaszczyzne, ktdra jest nachylona do plaszczyzny pod-
stawy po katem 75° i ptaszczyzna ta przecieta odcinek KL w punkcie S (zobacz rysunek).
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19

G

Oblicz pole tréjkata ASD jezeli |[KL| = 16, tg LALD = % i |AB| = 8.
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