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ZADANIE 1 (2 PKT)

Oblicz
log, 6 - log,, 64

log, /216
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ZADANIE 2 (3 PKT)

Prosta o réwnaniu y = 0, 25x przesunieto o wektor postaci [1, m]| w taki sposob, ze przesu-

2 : >
1 —3—. Oblicz warto$c¢ m.

nieta prosta jest styczna do wykresu funkcji y =
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ZADANIE 3 (2 PKT)

Oblicz granice
lim 474 4n 1.3 4472324 4.3 4 3

n——+oo 4qn
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ZADANIE 4 (3 PKT)

Maszyna napelnia torebki herbata. Kazda torebka ma zosta¢ napetniona 200 g herbaty. To-
rebke, ktéra zawiera mniej niz 200 g herbaty, nazywamy torebka z niedowaga. Prawdopo-
dobienstwo tego, ze pojedyncza torebka napetniona przez te maszyne jest z niedowaga, jest
réowne 0,05. Oblicz, ile torebek herbaty nalezy podda¢ kontroli, aby prawdopodobienstwo
otrzymania w kontrolowanej partii przynajmniej jednej torebki z niedowaga byto wieksze
niz 0,7.
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ZADANIE 5 (2 PKT)
Wykaz, ze jezeli liczby dodatnie x > y spelniaja warunki: x —y = pix® —y® =g, to

22 V12pg—3pt

Xt -yt = 3
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ZADANIE 6 (4 PKT)

Rozwiaz réwnanie cos x + cos 2x + cos 3x = 0 w przedziale [0, 27].
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ZADANIE 7 (4 PKT)

W romb o boku a wpisano dwa okregi w ten sposob, ze okregi te sa styczne zewnetrznie i
kazdy z nich jest styczny do dwoéch sasiednich bokéw rombu przecinajacych sie pod katem
ostrym & (zobacz rysunek).

D C

A B

e . .. P 4 2asina
Udowodnij, ze suma promieni tych okregéw jest rowna YR
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Informacja do zadan 8.11i 8.2

Na przedziale [—1,7] okreslono dwie funkgje: f(x) = v/2x +21i g(x) = —+/18x + 18. Roz-
patrujemy wszystkie trapezy ABCD, ktérych wierzchotki A i D leza na wykresie funkcji
f, a wierzchotki B i C leza na wykresie funkcji g. Podstawy rozpatrywanych trapezéw sa
réownolegle do osi Oy (zobacz rysunek).

ZADANIE 8.1 (3 PKT)
Wykaz, ze jezeli pierwsza wspétrzedna punktéw C i D jest réwna 7, a druga wspoétrzedna
punktu A jest réwna y, to pole trapezu ABCD jest rowne

P(y) = —y° — 4y* + 16y + 64.
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ZADANIE 8.2 (5 PKT)

Oblicz wspotrzedne wierzchotkéw tego z rozpatrywanych trapezéw, w ktérym |CD| >
|AB|, i kt6éry ma najwieksze mozliwe pole. Oblicz to najwieksze pole. Przy rozwiazywaniu
zadania mozesz skorzystac z tego, ze jezeli pierwsza wspélrzedna wierzchotka C trapezu
ABCD jest réwna 7, a druga wspoélrzedna wierzchotka A jest réwna y, to pole trapezu wy-
raza sie wzorem

P(y) = —y° — 4y* + 16y + 64.
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ZADANIE 9 (5 PKT)

Dany jest ostrostup prawidlowy tréjkatny ABCS o podstawie ABC. KrawedZ podstawy tego
ostrostupa ma dtugos¢ a. Sciana boczna jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem

« takim, ze cosa = \/Tg Przez srodek K krawedzi CA isrodek L krawedzi AB poprowadzono
plaszczyzne 7 prostopadta do plaszczyzny SBC. Oblicz pole otrzymanego przekroju.
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ZADANIE 10 (6 PKT)

Dane jest rownanie
(x =2)-[(m—=7)x* +2(m+3)x — (2m+3)] =0

z niewiadoma x i parametrem m € R. Wyznacz wszystkie warto$ci parametru m, dla kt6-
rych to réwnanie ma trzy rézne rozwiazania rzeczywiste tego samego znaku.
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ZADANIE 11 (5 PxT)

Dane sa 4 liczby, z ktérych 3 pierwsze tworza ciag geometryczny, a 3 ostatnie tworza ciag
arytmetyczny. Suma pierwszej i czwartej wynosi 22, a suma drugiej i trzeciej wynosi 4. Wy-
znacz te 4 liczby.
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ZADANIE 12 (6 PKT)

W kartezjariskim ukiadzie wspoétrzednych dany jest romb ABCD, ktérego bok CD i prze-
katna AC sa zawarte w prostych o réwnaniachy —x —1 =0iy — 3x + 1 = 0 odpowiednio.
Promien okregu wpisanego w romb ABCD jest réwny 2+/2, a §rodek tego okregu lezy poni-
zej osi Ox. Oblicz wspolrzedne punktu stycznosci okregu wpisanego w romb ABCD z jego
bokiem BC.
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