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ZADANIE 1 (3 PKT)

W chwili poczatkowej masa substancji jest rowna 20 g. Wskutek rozpadu czasteczek tej sub-
stancji jej masa sie zmniejsza. Po kazdej kolejnej dobie ubywa 20% masy, jaka byta na koniec

doby poprzedniej. Oblicz, po ilu pelnych dobach masa tej substancji bedzie po raz pierwszy
mniejsza od 24 - 10712 g,
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ZADANIE 2 (3 PKT)

Karol i Antek graja w rzutki. Karol trafia w $rodek tarczy z prawdopodobienistwem %, a

Antek z prawdopodobieristwem % Rzucamy symetryczna, szeScienna kostka do gry. Jeze-
li wypadnie liczba podzielna przez 3, to Karol dwa razy rzuca do tarczy. W przeciwnym
wypadku Antek dwa razy rzuca do tarczy. Oblicz prawdopodobiefistwa zdarzenia polega-
jacego na tym, ze w zadnym z tych dwéch wykonanych rzutéw nie zostanie trafiony $rodek
tarczy.
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ZADANIE 3 (2 PKT)

Wykaz, ze jezeli pierwiastkiem wielomianu
W(x) = (kx —3)(kx +2)(kx —12)(x + 8) + kx

jest liczba catkowita podzielna przez 5, to k nie jest liczba catkowita.
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ZADANIE 4 (3 PKT)
Oblicz granice ciagu

571
I .
norteo 51 4 51-1.3 { 51-2.32 4 ... 4 5.31-1 1 3¢



https://zadania.info

zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 5 (4 PKT)

Dany jest kwadrat ABCD o boku dtugosci 3. Punkty K'i L leza na prostych — odpowiednio
— AB i BC tak, ze |BK| = 21/3 i |BL| = 2 (zobacz rysunek). Odcinek KL przecina przekatna
BD tego kwadratu w punkcie M.

D 3 C
L

M 2

K A B

Wykaz, ze |MD| = /6.
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ZADANIE 6 (4 PKT)

Funkcja f jest okreslona wzorem f(x) = 2x% + ax? + 9x dla kazdego x € R, i ustalonej liczby
rzeczywistej a. Prosta y = 17x — 16 jest styczna do wykresu funkgji f. Oblicz a.
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ZADANIE 7 (4 PKT)

Rozwiaz rownanie cos 2x + sin3x = 0 w zbiorze -7, ].
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ZADANIE 8 (4 PKT)
Rozwiaz nieré6wnoséé v/8 + 54x2 — 36x — 27x3 < % — V9 +4x2 + 12x.
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ZADANIE 9 (5 PKT)

Przekatne czworokata wypuktego ABCD wpisanego w okrag przecinaja sie¢ w punkcie E
tak, ze |BE| = 6, |CE| = 31 |DE| = 2. Ponadto |AD| = |CD| (zobacz rysunek).

C

Oblicz diugosci bokéw czworokata ABCD oraz promieri opisanego na nim okregu.
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ZADANIE 10 (4 PKT)

Oblicz dtugos¢ odcinka taczacego srodki przeciwleglych krawedzi czworo$cianu foremnego
o krawedzi dtugoéci a.
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Informacja do zadan 11.11i 11.2

Funkcja kwadratowa f okre$lona jest wzorem f(x) = —x? + 8x — 7 dla dowolnej liczby
rzeczywistej x.
ZADANIE 11.1 (3 PKT)

Parabola bedaca wykresem funkcji y = f(x) przecina prosta y = log, 5384 w punktach
A i B. Wykaz, ze suma kwadratéw pierwszych wspétrzednych punktéw A i B jest réwna
64 + log, 9.
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ZADANIE 11.2 (5 PKT)

Na paraboli y = f(x) znajdz taki punkt P, ktéry lezy powyzej osi Ox, i dla ktérego stosunek
jego pierwszej wspo6trzednej do drugiej jest najmniejszy mozliwy.
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ZADANIE 12 (6 PKT)

W kartezjaniskim uktadzie wspoétrzednych (x,y) prosta I o réwnaniu x — y + 4 = 0 przecina
parabole o réwnaniu y = —4x? — 15x — 11 w punktach A oraz B. Odcinek AB jest §rednica
okregu O. Punkt C lezy na okregu O ponizej prostej [, a kat ABC jest ostry i ma miare « taka,

zetgn = % (zobacz rysunek).

Oblicz wspétrzedne punktu C.
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