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ZADANIE 1 (2 PKT)

W chwili poczatkowej (f = 0) masa substancji jest rowna 12 gramom. Wskutek rozpadu
czasteczek tej substancji jej masa sie zmniejsza. Po kazdej kolejnej dobie ubywa 21% ma-
sy, jaka byta na koniec doby poprzedniej. Dla kazdej liczby catkowitej t > 0 funkcja m(t)
okresla mase substancji w gramach po t pelnych dobach (czas liczymy od chwili poczatko-
wej). Wyznacz wzér funkcji m(f). Oblicz, przez ile pelnych déb masa tej substancji bedzie
przekraczaé 3 gramy.
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ZADANIE 2 (3 PKT)

Wykaz, ze dla dowolnych dodatnich liczb rzeczywistych x i y prawdziwa jest nieréwnos¢

it o 1 1.1
x xy \ly o oxy Ay xy
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ZADANIE 3 (3 PKT)

Ciag (an) jest okreslony wzorem

ap = ((10g2n)_1 + (logg n)_1 + ...+ (logyg 1) 1y (logyy 1) _1> , dlan > 2.

Oblicz sume 19 poczatkowych wyrazéw ciagu (a,).
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ZADANIE 4 (3 PKT)

Funkcja f jest okres§lona wzorem f(x) = 6x% — 9x2 + 16x dla kazdego x € R. Punkt P = (x,
24) nalezy do wykresu funkgji f. Oblicz xy oraz wyznacz réwnanie stycznej do wykresu
funkcji f w punkcie P.
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ZADANIE 5 (4 PKT)

Dany jest tréjkat rownoboczny ABC, w ktérym |AB| = 1. Na boku AC tego tréjkata wy-
brano taki punkt L, ze |[£BLA| = 105°. Odcinek BL przecina wysoko$¢ CK tréjkata ABC w
punkcie N (zobacz rysunek).

C

Oblicz dtugos¢ odcinka CN.


https://zadania.info

zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 6 (3 PKT)

O zdarzeniach losowych A, B wiadomo, ze: P(AUB) = 0,7, P(B) = 0,3i P(A|B) = 0,5.
Oblicz prawdopodobienistwo warunkowe P(B|A).
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ZADANIE 7 (4 PKT)

Dany jest nieskoriczony szereg geometryczny

6x 12x 24x

3y — _
SR o S P

st

Wyznacz wszystkie wartosci zmiennej x (réznej od —11i od 0), dla ktérych suma tego szeregu

istnieje i jest rOwna %.
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ZADANIE 8 (4 PKT)

Rozwiaz rownanie
Ccos ox sin ox + cos? X 1
4 4 4 2

w zbiorze [—7t, 7T].
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ZADANIE 9 (4 PKT)
Rozwiaz nierd6wnos$é vx2 +6x +9 > 7,5 — Vx2 — 4x + 4.

10


https://zadania.info

zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 10 (4 PKT)

Kazda $ciana graniastostupa jest rombem o boku diugosci a i kacie ostrym o mierze 60°.
Oblicz objetos¢ tego graniastostupa.
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ZADANIE 11 (5 PKT)

Czworokat wypukty ABCD jest wpisany w okrag o promieniu 9. Katy BAD i BCD sa proste
(zobacz rysunek). Przekatne AC i BD tego czworokata przecinajq sie w punkcie E tak, ze
|DE| =5 -|BE| oraz |[BD| =2 |AE|.

Oblicz dtugosci bokéw czworokata ABCD.
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ZADANIE 12 (5 PKT)

Dla dowolnej liczby m > 3, prosta y = %m
Q. Uzasadnij, ze |PQ| > 6, 56.

2

x — m przecina hiperbole y = % w punktach P i
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ZADANIE 13 (6 PKT)

Czworokat ABCD jest wpisany w okrag o srodku (4, —5) i promieniu 5v/2. Przekatna AC
zawiera sie w prostej o réwnaniu 2y + x + 11 = 0 i tworzy z bokiem CD kat o mierze
45°. Obie wspoirzedne punktu A sa ujemne, a obie wspoélrzedne punktu D sa dodatnie.
Przekatne czworokata ABCD sa prostopadte. Oblicz wspétrzedne punktu B.
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