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ZADANIA OPTYMALIZACYJNE 2

ZADANIE 1 (5 pkT)
Obwdd okna przedstawionego na rysunku wynosi 7 m. W jakim stosunku powinny pozostawac odcinki a i b,
aby przez okno wpadalo jak najwiecej Swiatta?

ZADANIE 2 (5 PKT)

Obwéd tréjkata rownobocznego ABC jest rowny 12 cm. Punkty M, N i P naleza odpowiednio do bokéw AB,
BC, AC tego trojkata przy czym |[AM| = |BN| = |CP| = x. Zbadaj dla jakiej wartosci x, pole tréjkata MNP
bedzie najmniejsze. Znajdz wartos¢ tego pola.

ZADANIE 3 (5 PKT)

Dany jest zbiér wszystkich graniastostupéw prawidlowych szesciokatnych, ktérych suma dtugosci wszystkich
krawedzi jest réwna 216. Oblicz dlugos¢ krawedzi podstawy i wysokos¢ tego z danych graniastostupow, ktéry
ma najwieksze pole powierzchni boczne;.

ZADANIE 4 (5 PKT)
Jaka najwieksza objetos¢ ma walec wpisany w kule o $rednicy dtugosci 12 cm?

ZADANIE 5 (5 PKT)

W stozek, ktérego wysokos$é ma dlugos¢ H = 12 dm, a promieni jego podstawy ma dtugos¢ R = 4 dm wpisano
walec, o podstawach réwnolegltych do podstawy stozka. Jakie powinny by¢ wymiary walca, aby jego objetosé
byla najwieksza?

ZADANIE 6 (5 PKT)
Suma dtugosci wysokosci i dtugoséci jednej krawedzi podstawy graniastostupa prawidtowego czworokatnego
jest réwna 2. Jaka najmniejsza dlugo$¢ moze mieé¢ przekatna takiego graniastostupa.

ZADANIE 7 (5 PKT)
Sposréd tych graniastostupéw prawidlowych tréjkatnych, ktérych suma dlugosci wszystkich krawedzi jest
réwna 18, wybierz graniastostup o najwiekszej objetosci. Oblicz te maksymalna objetos¢.
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ZADANIE 8 (5 PKT)
Puszka konserwy ma ksztalt walca. Jaka wysoko$¢ i jaki promiert podstawy powinna mieé ta puszka, aby przy

objetosci puszki 2507tcm® zuzy¢ jak najmniej materiatu na jej wykonanie.

ZADANIE 9 (5 PKT)
Dany jest ciag arytmetyczny (a,) dlan > 1, w ktérym ay = 1, a3 = 9.

a) Oblicz pierwszy wyraz a; i réznice r ciagu (a,).
b) Sprawdz, czy ciag (a7, as, a11) jest geometryczny.

¢) Wyznacz takie n, aby suma n poczatkowych wyrazéw ciagu (a,) miata warto$¢ najmniejsza.

ZADANIE 10 (5 pkT)

Pierwszy, trzeci i jedenasty wyraz ciagu arytmetycznego o réznicy r # 0 sa kolejnymi wyrazami ciagu geome-
trycznego o ilorazie q. Dla jakich wartoéci parametru m funkcja f(x) = x* + mx + g osiaga minimum wieksze
od -196?

ZADANIE 11 (5 pkT)
Dziesiaty wyraz ciagu arytmetycznego (a,) jest o 48 mniejszy od sumy jego pierwszych 7 wyrazéw. Oblicz
sume pierwszych 33 wyrazéw tego ciagu wiedzac, ze iloczyn a15419 ma najmniejsza mozliwa wartos¢.

ZADANIE 12 (5 PKT)
Ciag (a,) jest ciagiem arytmetycznym, w ktérym as; = 1 oraz wyrazanie d,3a3; ma najmniejsza mozliwa
warto$¢. Wyznacz ay.

ZADANIE 13 (5 PkT)
Wyznacz dziedzine i najmniejsza wartoéé funkgji f(x) = log 5 (8x — x2).
7

ZADANIE 14 (5 PkT)
Dana jest funkcja f(x) = sin® x + cos x dla x € R.

a) Rozwiaz réwnanie f(x) = 1 w przedziale (0, 27).

b) Wyznacz najwieksza wartos¢ funkgji f.

ZADANIE 15 (5 pkT)
Dla kazdej liczby rzeczywistej x obliczamy réznice szeScianéw liczb: o 1 mniejszej od x oraz o 2 wiekszej od x.
Zapisz wzér otrzymanej w ten sposéb funkgji i wyznacz jej wartos¢ najwieksza.

ZADANIE 16 (5 PKT)

Wyznacz najwieksza wartos¢ funkgji f(x) = 1

x2—2x+3"
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ZADANIE 17 (5 pkT)

Wyznacz najwieksza wartos¢ funkgji f(x) = :

V2x244x+4"

ZADANIE 18 (5 pkT)
Wyznacz najmniejsza i najwieksza wartos¢ funkcji f(x) = ﬁ na przedziale (—5,10).

ZADANIE 19 (5 rkT)
Wyznacz te wartosé parametru k, dla ktérej suma kwadratéw pierwiastkéw réwnania x? + 2kx + 3k* — 6k —
2 = 0 jest najwieksza z mozliwych.

ZADANIE 20 (5 PKT)
Funkcja kwadratowa postaci f(x) = ax? + bx + ¢, posiada miejsca zerowe réwne -3 i 2, a jeg wspolczynnik
a < 0. Oblicz warto$ci wspotczynnikéw a, b, c wiedzac, ze najwieksza wartos¢ funkcji wynosi 1—2.
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