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ZADANIE 1

Jaka najwieksza objetos¢ ma walec wpisany w kule o Srednicy dlugosci 12 cm?

ZADANIE 2

Rozpatrujemy wszystkie mozliwe drewniane szkielety o ksztalcie przedstawionym na ry-
sunku, wykonane z listewek. Kazda z tych listewek ma ksztatt prostopadtoscianu o podsta-
wie kwadratu o boku dtugosci x. Wymiary szkieletu zaznaczono na rysunku.

//|<_ 10-2x /_,
/6 | / /;

a) Wyznacz objetoé¢ V drewna potrzebnego do budowy szkieletu jako funkcje zmiennej
X.

b) Wyznacz dziedzine funkcji V.

c) Oblicz te wartos¢ x, dla ktérej zbudowany szkielet jest mozliwie najciezszy, czyli kiedy
funkcja V osiaga warto$¢ najwieksza. Oblicz te najwieksza objetos¢.

Z.ADANIE 3

Czescia wspolna plaszczyzny m i kuli k o Srodku S i promieniu R jest koto o. Jaka musi by¢
odleglos¢ plaszczyzny m od $rodka kuli S, aby stozek o podstawie o i wierzchotku S miat
najwieksza mozliwa objeto$¢? Oblicz te maksymalna objetosé.
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ZADANIE 4
Podstawa prostopadioscianu jest prostokat o stosunku bokéw 1:3. Objetos¢ bryly jest réwna

12. Oblicz wymiary tego prostopadtoscianu, aby jego powierzchnia caltkowita byta najmniej-
sza. Oblicz te najmniejsza powierzchnie.

ZADANIE 5

Rozpatrujemy wszystkie stozki, ktérych przekrojem osiowym jest tréjkat o obwodzie 20.
Oblicz wysoko$¢ i promien podstawy tego stozka, ktérego objetos¢ jest najwieksza. Oblicz
objetos¢ tego stozka.

ZADANIE 6

Dany jest prostokatny arkusz kartonu o dlugosci 64 cm i szerokosci 40 cm. Po dwéch stro-
nach tego arkusza wycieto prostokaty, w ktérych stosunek bokéw jest réwny 1:2 (zacienio-
wane prostokaty na rysunku).

_____________________________

Nastepnie zagieto karton wzdtuz linii przerywanych, tworzac w ten sposéb prostopadto-
Scienne pudetko (bez przykrywki). Oblicz dlugosci bokéw wycietych prostokatéw, dla kto-
rych objetos¢ otrzymanego pudetka jest najwieksza. Oblicz te objetosc.

ZADANIE 7

Z papierowego kota o promieniu R wycieto wycinek kotowy, ktéry jest powierzchnia boczna
stozka o maksymalnej objetosci. Jaka byta miara kata srodkowego a wycietego wycinka?
Wynik podaj w radianach.
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ZADANIE 8
Rozpatrujemy wszystkie ostrostupy prawidlowe czworokatne o krawedzi bocznej réwnej

3. Oblicz pole powierzchni catkowitej tego z tych ostrostupéw, dla ktérego pole przekroju
plaszczyzna przechodzaca przez srodki dwéch sasiednich krawedzi podstawy oraz wierz-
chotek ostrostupa jest najwieksze mozliwe.

ZADANIE 9
Rozpatrujemy wszystkie walce o danym polu powierzchni catkowitej P. Oblicz wysoko$¢ i

promien podstawy tego walca, ktérego objetos¢ jest najwieksza. Oblicz te najwieksza obje-
tosc.

ZADANIE 10
Romb o boku dlugosci a obraca sie dokota jednej z przekatnych. Wyznacz pole tego sposréd

takich rombow, dla ktérego objetos¢ otrzymanej bryly jest najwieksza.

ZADANIE 11
Spodek wysokosci ostrostupa ABCDS pokrywa sie ze sSrodkiem rombu ABCD w jego pod-

stawie oraz |BD| = 2|AC|, |AS|?> + |AD|?> = 4. Oblicz objetoé¢ ostrostupa ABCDS jezeli
wiadomo, ze pole tréjkata BDS jest najwieksze mozliwe.

ZADANIE 12
W metalowym ostrostupie prawidlowym czworokatnym o wysokosci H i krawedzi podsta-

wy a wydrazono otwoér w ksztalcie walca, ktérego o$ symetrii pokrywa sie z osia symetrii
ostrostupa (patrz rysunek). Otwér wydrazono przez podstawe ostrostupa w ten sposéb, ze
gorna podstawa walca nie wystaje poza powierzchnie ostrostupa. Jaka moze by¢ najmniej-
sza mozliwa objetos¢ otrzymanej w ten sposéb bryty?

ZADANIE 13
W ostrostup prawidlowy czworokatny o wysokosci H wpisano szeécian tak, ze cztery jego

wierzchotki naleza do krawedzi bocznych ostrostupa, a cztery pozostate naleza do ptasz-
czyzny jego podstawy. Oblicz dla jakiej dlugosci krawedzi podstawy ostrostupa stosunek
objetosci ostrostupa do objetosci szeScianu jest najmniejszy mozliwy.
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