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ZADANIE 1
Dane sa funkcje f(x) = x> —6x +9ig(x) = x +7.

a) Znajdz te argumenty, dla ktérych zaréwno funkcja f, jak i funkcja g przyjmuja wartosci dodatnie.

b) Uzasadnij, ze dla kazdej liczby catkowitej m liczba f(m) jest kwadratem liczby catkowitej. Kwadratem
jakiej liczby naturalnej jest f(m), jezeli m = 123456?

ZADANIE 2
Rozwiaz réwnanie 4 cos? x = 4 sin x + 1 w przedziale (0,27).

ZADANIE 3

Podstawa graniastostupa prawidtowego jest tréjkat, w ktérym dtugosé wysokoéci wynosi 6v/3cm. Przekatne
$cian bocznych wychodzace z jednego wierzchotka tworza kat o mierze 50°. Oblicz pole powierzchni catkowi-
tej i objetos¢ graniastostupa. Wynik podaj z doktadnoscia do 1em.

ZADANIE 4
Danych jest osiem kul z numerami od 1 do 8, oraz dziesie¢ szuflad z numerami od 1 do 10. Rozmieszczamy w

dowolny sposéb kule w szufladach. Oblicz prawdopodobieristwa nastepujacych zdarzen:
a) A —wszystkie kule znajda sie w szufladach z numerami parzystymi.

b) B - dokltadnie dwie szuflady pozostana puste.

ZADANIE b
Sposrod wyrazow skoriczonego ciagu arytmetycznego (a,) danego wzorem a, = 5n +8,gdzien =1,2,...,15
wybieramy losowo 3. Oblicz prawdopodobienistwo, ze iloczyn wybranych liczb jest podzielny przez 3.

ZADANIE 6

Dany jest punkt M = (2, 8). Wyznacz réwnanie takiej prostej k, do ktdrej nalezy punkt M, ze na ujemnej pétosi
Ox i dodatniej pétosi Oy ukladu xOy prosta ta wyznacza odcinki OA i OB, ktérych suma dlugosci jest réwna
6. Oblicz obwéd trojkata AOB.

ZADANIE 7

Rozwiaz nieréwnosé ||x — x| — 3x| > x.

ZADANIE 8
Suma dwoéch liczb réwna jest 6. Znajdz te liczby, jeéli wiadomo, ze suma podwojonego kwadratu jednej z nich

i kwadratu drugiej jest najmniejsza z mozliwych.

ZADANIE 9
Znajdz x, dla ktérego liczby 2,2%1,2%+1 + 6 w podanej kolejnosci tworza ciag arytmetyczny.
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ZADANIE 10
Podstawa ostrostupa ABCD jest tréjkat ABC. Krawedz AD jest wysokoscia ostrostupa (zobacz rysunek).

=

Oblicz objetos¢ ostrostupa ABCD, jesli wiadomo, ze |AD| =12, |BC| = 6,|BD| = |CD| = 13.

ZADANIE 11
W trapezie katy przy dluzszej podstawie to 60° i 30°, a dlugos¢ wysokosci trapezu wynosi 6. Oblicz pole
trapezu oraz dlugosci jego podstaw wiedzac, ze suma dtugosci ramion jest rowna sumie dlugosci podstaw.

ZADANIE 12

Podstawa graniastostupa jest tréjkat prostokatny réwnoramienny o ramieniu diugosci 9. Kat miedzy przekatna
najwiekszej $ciany bocznej i wysokoscia graniastostupa jest réwny 60°. Oblicz pole powierzchni bocznej i
objetos¢ tego graniastostupa.

ZADANIE 13
Wykaz, ze prosta | : y = —2x — 1 jest styczna do okregu (x — 3)% + (y +2)? = 5.

ZADANIE 14 N N
Punkt S = (0;0) jest sSrodkiem boku AD réwnolegtoboku ABCD. Wiadomo tez, ze AB = [4;3] oraz BC = [6;2].
Wyznacz wierzchotki tego réwnolegtoboku.

ZADANIE 15
Wyznacz wszystkie rozwiazania réwnania 2 cos? x = cos x nalezace do przedziatu (0, 277).

ZADANIE 16

Mariusz Czerkawski i [immy O’Brien w jednym sezonie NHL zdobyli w sumie 100 bramek. Kluby obu zawod-
nikéw za kazda zdobyta bramke wyplacaty hokeistom z géry ustalona premie. Po sezonie okazato sie, ze obaj
zawodnicy otrzymali za strzelone bramki réwne kwoty. Gdyby Czerkawski zdobyt tyle bramek ile O’Brien, to
otrzymatby 72000$, zas gdyby drugi strzelil tyle bramek ile pierwszy, to otrzymalby 32000$. Oblicz, ile bramek
zdobyt kazdy z nich i jaka byta wysokos¢ premii w obu klubach za strzelenie bramki.
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