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FUNKCJA HOMOGRAFICZNA

ZADANIE 1
Funkga f(x) = % przyjmuje wartosci ujemne wtedy i tylko wtedy gdy x < —51ub x > 2.
a) Oblicz b.

b) Napisz wzér funkgji f w postaci kanoniczne;j.

¢) Wyznacz zbidr tych argumentéw, dla ktérych funkcja f osiaga wartosci nie wieksze niz funkcja g(x) =
3x+8
x+5°

ZADANIE 2
Funkcja homograficzna f jest monotoniczna w przedziatach (—c0;2) i (2;400). Zbiér R \ {0} jest zbiorem
wartosci tej funkcji, a wartosé 1 funkcja przyjmuje dla argumentu 6.

a) Znajdz wzoér funkgji f.
b) Naszkicuj wykres funkdji f.

¢) Uzasadnij, ze funkgja f nie jest monotoniczna w zbiorze (—o0;2) U (2; 400).

ZADANIE 3

W prostokatnym uktadzie wspétrzednych zaznacz zbiér tych wszystkich punktéw ptaszczyzny o wspotrzed-
nych (a,b), dla ktérych funkcja f(x) = ”;j_rbz jest funkcja homograficzna, malejaca w kazdym z przedziatéw:
(—00,2),(2,+00).

ZADANIE 4 s
Funkgja homograficzna jest okreslona wzorem f(x) = % gdzie p € Ri |p| # /3.

a) Dla p = 1 zapisz wzér funkcji w postaci f(x) = k + 4, gdzie k,m € R.

b) Wyznacz wszystkie wartosci p, dla ktorych w przedziale (p; +c0) funkcja jest malejaca.

ZADANIE 5
Funkgja homograficzna f jest monotoniczna w przedziatach (—o0;0) i (0;+00). Zbiér R \ {3} jest zbiorem
wartosci tej funkcji, a wartoé¢ 5 funkcja przyjmuje dla argumentu 3.

a) Znajdz wzoér funkgiji f.
b) Wyznacz miejsce zerowe funkgji f.

c) Wyznacz te argumenty, dla ktérych funkcja f przyjmuje wartosci wieksze od 1.

ZADANIE 6
Uzasadnij, ze funkcja f(x) = x* + % przyjmuje dla dodatnich argumentéw wartosci nie mniejsze niz 3.
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ZADANIE 7

Wyznacz najwieksza wartosé¢ funkgji f(x) = m

ZADANIE 8

Wyznacz te wartosci parametru p, dla ktérych dziedzina funkcji f(x) = (p2—9>xff<’; 557 Jest zbior liczb
rzeczywistych.

ZADANIE 9

Na rysunku przedstawiony jest wykres funkgji f okreslonej wzorem f(x) = 2 dla x # 0.

Wykres ten przesunieto o 2 jednostki w gére wzdtuz osi Oy. Otrzymano w ten sposéb wykres funkgcji g o
wzorze g(x) = 2 +2dlax # 0.

a) Narysuj wykres funkdji g.
b) Oblicz najwieksza wartos¢ funkcji ¢ w przedziale (21, 31).

¢) Podaj, o ile jednostek wzdtuz osi Ox nalezy przesuna¢ wykres funkgcji g, aby otrzymaé wykres funkgji
przechodzacy przez poczatek ukltadu wspétrzednych.

ZADANIE 10
Wykres funkcji f(x) = £ dlax € R\ {0}, gdzie a # 0, przesunieto o wektor U = [—3,2] i otrzymano wykres

funkcji g. Do wykresu funkgji ¢ nalezy punkt A = (—4,6). Oblicz 4, nastepnie rozwiaz nieréwnosé¢ g(x) < 4.

ZADANIE 11
Dana jest funkdja f(x) = 2. Narysuj wykres i wyznacz przedziaty monotonicznoéci funkcji y = f(x — 1) — 3.

ZADANIE 12
Sporzadz wykres funkgji f(x) = _3_?2“1.
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