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ZADANIE 1
Pierwszy wyraz malejacego ciagu arytmetycznego (a,) jest réowny 3, a iloczyn wyrazéw czwartego i piatego
réwny jest 15. Oblicz réznice ciagu (a,) oraz sume 14 jego poczatkowych wyrazéw.

ZADANIE 2
Podstawy czterech logarytméw liczby x tworza ciag geometryczny o ilorazie x. Wyznacz pierwszy z tych

logarytmoéw jesli jest on mniejszy od -1 oraz suma dwoéch pierwszych logarytmoéw jest réwna sumie dwéch
pozostatych

ZADANIE 3
Trzy poczatkowe wyrazy malejacego ciagu arytmetycznego sa pierwiastkami wielomianu W (x) = x% —3v/2x% +

5x — /2, ajednym z nich jest v/2.
a) Znajdz pierwszy wyraz tego ciagu.

b) Oblicz sume asg + as; + asp + - - - + a100.

ZADANIE 4
Podaj wzor na n-ty wyraz ciagu (a,), jezelia; = 5ia,11 =2a, dlan > 1.

ZADANIE 5
Iloczyn dziewieciu kolejnych poczatkowych wyrazéw pewnego ciagu geometrycznego wynosi 512. Oblicz

piaty wyraz tego ciagu.

ZADANIE 6
Trzynasty wyraz ciagu geometrycznego jest rowny 10. Oblicz wartos¢ iloczynu dwudziestu pieciu poczatko-

wych wyrazéw tego ciagu.

ZADANIE 7
Udowodnij, ze w ciagu geometrycznym (a,) o wyrazach dodatnich iloczyn k > 1 poczatkowych wyrazéw

ciagu jest réwny /(aq - a;)k.

ZADANIE 8
Wykaz, ze jezeli (a,) jest ciagiem geometrycznym, to ciag (b,) o wyrazie ogélnym okres§lonym wzorem b, =
5a2 tez jest ciagiem geometrycznym.

ZADANIE 9
Oblicz sume nieskoriczonego ciagu geometrycznego 1, 0,5, 0,25, 0,125, ...

ZADANIE 10
Wykaz, Ze suma szeregu geometrycznego zbieznego jest ujemna wtedy i tylko wtedy, gdy jego pierwszy wyraz
jest ujemny.
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ZADANIE 11
Wykaz, ze jezeli liczby b, c, 2b — a sa kolejnymi wyrazami ciagu geometrycznego to liczby ab, b?, c? sa kolej-
nymi wyrazami ciagu arytmetycznego.

ZADANIE 12
Dana jest funkgcja okreslona wzorem f(x) = 3x — 5.

a) Wyznacz ogélny wyraz ciagu a, wiedzac, ze:
ay = f(2), ap = f(4), a3 = f(6),...,an = f(2n),....

b) Uzasadnij, ze ciag (a,) jest ciagiem arytmetycznym.

¢) Oblicz sume asg + asy + - - - + agp-

ZADANIE 13
Ciag (a,), gdzie n > 1 dany jest wzorem rekurencyjnym

a; = NG
(V24 Dy = 02

a) Oblicz sume 21 poczatkowych wyrazéw tego ciagu.

b) Wyznacz wszystkie liczby naturalne 7, dla ktérych spelniona jest nieréwnosé¢

7a, <3 — (n—1)>%

ZADANIE 14
Wyznacz te wartosci x, dla ktérych istnieje suma nieskoriczonego ciagu geometrycznego

a) 8,4x,2x%,...,

b) 1,2cos x,4cos?x, ...
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