Probny egzamin maturalny z matematyki
Poziom rozszerzony
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PROBNY EGZAMIN MATURALNY Marzec 2014
Z MATEMATYKI

POZIOM ROZSZERZONY

1. Sprawdz, czy arkusz egzaminacyjny zawiera 20 stron
(zadania 1-12). Ewentualny brak zglo§ przewodniczacemu
zespolu nadzorujacego probny egzamin.

2. Rozwigzania zadan 1 odpowiedzi wpisuyj w miejscu na
to przeznaczonym.

3. Pamigtaj, ze pomini¢cie argumentacji lub istotnych obliczen
w rozwigzaniu zadania otwartego moze spowodowac, ze za to
rozwigzanie nie bedziesz mogt dostac petnej liczby punktow.

4. Pisz czytelnie 1 uzywaj tylko dlugopisu lub pidra z czarnym 180 minut

tuszem lub atramentem.

Nie uzywaj korektora, a bledne zapisy wyraznie przekresl.

Pamigtaj, ze zapisy w brudnopisie nie beda oceniane.

Mozesz korzysta¢ z zestawu wzorOw matematycznych, cyrkla

1 linijki oraz kalkulatora.

Czas pracy:

oW

Liczba punktow

do uzyskania: 50
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Zadanie 1. (4 pkt)
Rozwigz nier6wnos¢: |3x + 2| — [x — 3| < 4 — 2x.
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Zadanie 2. (4 pkt)

Udowodnij, ze dla a € R, \{1} oraz n € N, \{1} spetniona jest rownos¢:
1 1 1

+ + + et
log,sm  logy,sn  log,n log, 103n

= 2703log, a
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Zadanie 3. (4 pkt)

Punkty A = (0,3), B=1(0,0), C =(-5,0), D =(x,3), gdzie x € R_ sa kolejnymi
wierzchotkami czworokata ABCD. Oblicz warto$¢ x, dla ktoérej] w czworokat ABCD mozna
wpisac okrag.
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Zadanie 4. (4 pkt)
Napisz wzor i naszkicuj wykres funkcji h(m) = |“:7n(—:_r2| wiedzac, ze funkcja y = g(m) kazdej

liczbie rzeczywistej m przyporzadkowuje najmniejsza warto$¢ funkcji kwadratowej
f(x) = —x% + 4x + 2m + 9 w przedziale (—1,3).
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Zadanie 5. (4 pkt)

Graniastostup prawidlowy czworokatny o krawedzi podstawy 6 cm przecigto plaszczyzng
przechodzaca przez §rodki dwdch sasiednich krawedzi podstawy. Plaszczyzna ta przecina trzy
krawedzie boczne i jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem 60°. Zaznacz na
rysunku ten przekroj i oblicz jego pole.
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Zadanie 6. (5 pkt)
a, = 2

Dany jest ciag okreslony rekurencyjnie {an+1 —3n—a, +3

Wyznacz liczby x,y € C tak, aby ciag (a;,a, + x,a4 + 2y) byl ciagiem arytmetycznym,
natomiast ciag (aq,4x — a,, 3ag — y) byt ciagiem geometrycznym.
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Zadanie 7. (4 pkt)

Rozwigz rOwnanie: sinxsin2x = S COSX W przedziale x € (—2m, ).
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Zadanie 8. (4 pkt)
Wykaz, ze jezeli a, B,y sa katami wewnetrznymi trojkata i sin®a + sin?f = 5sin’y, to

. 3
siny < e
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Zadanie 9. (5 pkt)
Wykres funkcji wyktadniczej y = 3* przeksztalcono i otrzymano wykres funkcji

y = f(x) (rys).

N | e - - - - —————

Napisz wzor funkcji y = f(x), a nastgpnie zaznacz na plaszczyznie zbidr
A={(x,y):x ERiy €Rilog,_1y24y2[logef?(x)]< 0}.
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Zadanie 10. (5 pkt)
W okrag wpisano trapez rownoramienny ABCD ktérego podstawy maja dlugosé
|AB| = 8 cm, |[DC| = 4 cm. Styczna do okregu w punkcie D przecina prosta AB w punkcie

E (rys). Wiedzac, ze |DE| = 63/5 cm oblicz promien okregu opisanego na trapezie ABCD.

.O
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Zadanie 11. (3 pkt)

Pig¢ ponumerowanych kul rozmieszczamy losowo w czterech ponumerowanych szufladach.
Oblicz ile jest mozliwosci takiego rozmieszczenia kul, aby doktadnie dwie szuflady byty
puste.
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Zadanie 12. (4 pkt)
Dla  jakich  wartosci  parametru m  reszta  z dzielenia

w(x) = x3 —3x% — %x + 3m — 1 przez dwumian (x — 3) jest niewicksza od 3?

wielomianu
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Brudnopis
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