zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

PROBNY EGZAMIN MATURALNY
Z MATEMATYKI

ZESTAW PRZYGOTOWANY PRZEZ SERWIS
ZADANIA.INFO
POZIOM ROZSZERZONY
17 KWIETNIA 2021

CZAS PRACY: 180 MINUT



zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

Zadania zamkniete

ZADANIE 1 (1 PKT)

Liczba logy 55 - logy , 2 jest rtéwna
A) -1 B)1 C) 10 D) 0,1

ZADANIE 2 (1 PKT)

: : ¢ _ 5n*—3n—7
Ciag (ax) jest okreslony wzorem a, = J5--==3

jest rowna
A)5 B) —3 C) —

dla kazdej liczby n > 1. Granica tego ciagu

D) -1

Ol

ZADANIE 3 (1 PKT)

Prosta dana réwnaniem y = %x + % jest prostopadta do stycznej do wykresu funkgji f(x) =
x* —2x3 — x2 + 3x — 4 w punkcie

ZADANIE 4 (1 PKT)

Wskaz wektor réwnolegly do wektora v = [—72,96]
A) [48,36] B) 45, —60] Q) [~42, 64] D) [76, —57]
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ZADANIE 5 (2 PKT)

Dwa zaklady pracy produkuja takie same akumulatory, przy czym stosunek liczby akumu-
latoréw produkowanych dziennie przez pierwszy zaklad do liczby akumulatoréw produ-
kowanych dziennie przez drugi zaklad jest rtéwny . Badania wykazaly, ze niektére z wypro-
dukowanych akumulatoréw maja podwyzszona pojemnos¢, przy czym wilasnosc¢ ta ma 40%
akumulatoréw pochodzacych z pierwszego zakladu i 30% akumulatoréw pochodzacych z
drugiego zakladu. Oblicz jakie jest prawdopodobienistwo, ze losowo wybrany akumulator
pochodzacy z dziennej produkgcji obu zakladéw nie ma podwyzszonej pojemnoéci.
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ZADANIE 6 (3 PKT)

Wyznacz wszystkie wartosci parametru m, dla ktérych réwnanie
|49 — |13 —4x|| —4 = m(m — 4)

ma cztery rézne rozwiazania, ktérych iloczyn jest ujemny.
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ZADANIE 7 (3 PKT)

Suma diugosci wszystkich wysokosci tréjkata ABC jest 9 razy wieksza od promienia okregu
wpisanego w ten tréjkat. Udowodnij, ze tréjkat ABC jest réwnoboczny.
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ZADANIE 8 (3 PKT)
Wykaz, ze cos 40° cos 80° cos 160° = —%.
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ZADANIE 9 (5 PKT)
Okrag wpisany w tréjkat ABC jest opisany réwnaniem

x? 4+ y* — 10x + 6y +29 = 0.

Punkty stycznosci tego okregu z bokami AC i BC tréjkata ABC leza na prostej o rownaniu:
x —y — 7 = 0. Wyznacz wspotrzedne wierzchotka C tréjkata ABC.
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ZADANIE 10 (4 PKT)

Wykres funkgji f(x) = x> — 6x2 + 3x — 7 przesunieto o wektor v i wyniku tej operacji otrzy-
mano wykres, ktory jest symetryczny wzgledem poczatku uktadu wspétrzednych. Wyznacz
wspotrzedne wektora v.
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ZADANIE 11 (4 PxT)

W trzywyrazowym ciagu geometrycznym (ay,ap,a3) spetniona jest réwnosé ay + a; + a3 =
%. Wyrazy a, ap, a3 sa — odpowiednio — dziewiatym, trzecim i pierwszym wyrazem rosna-
cego ciagu arytmetycznego. Oblicz a;.
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ZADANIE 12 (5 PKT)

Czworokat ABCD jest wpisany w okrag o promieniu R = 7v/2. Kat ADC tego czworokata
jest ostry i jego miara jest o 15° wieksza od miary kata BAD. Iloczyn sinuséw wszystkich
katéw wewnetrznych czworokata ABCD jest rowny 3. Oblicz dtugosci przekatnych AC i
BD tego czworokata.
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ZADANIE 13 (5 PKT)

Reszta z dzielenia wielomianu W (x) = 2x° + ax* — 18x3 + bx przez tr6jmian x> — x — 6 jest
réwna 48 — 11x. Oblicz reszte z dzielenia wielomianu W (x) przez tréjmian x> + x — 6.
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ZADANIE 14 (5 PKT)

Przez punkt P krawedzi bocznej AD graniastostupa prawidlowego tréjkatnego ABCDEF
o krawedzi podstawy réwnej a poprowadzono dwie plaszczyzny. Jedna przechodzi przez
przeciwlegla krawedZ dolnej podstawy i jest nachylona do tej podstawy pod katem «, a
druga przechodzi przez przeciwleglta krawedz gérnej podstawy i jest nachylona do tej pod-
stawy pod katem B (zobacz rysunek).
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Udowodnij, Zze objetos¢ ostrostupa BCFEP jest réwna

a®sin(a + B)
4 cosa cos

15



Materiaty pobrane z serwisu zadania.info

zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

16




zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 15 (7 pkT)

Moéwimy, ze walec jest wpisany w graniastostup, jezeli podstawy walca sa zawarte w pod-
stawach graniastostupa, a powierzchnia boczna walca jest styczna do kazdej ze $cian bocz-
nych graniastostupa (zobacz rysunek).
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Rozpatrujemy wszystkie graniastostupy prawidlowe sze$ciokatne takie, ze suma diugosci
promienia i wysoko$ci walca wpisanego w ten graniastostup jest réwna K. Oblicz pole po-
wierzchni catkowitej tego z rozwazanych graniastostup6w, ktérego objetosé jest najwieksza.
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