
PRZYKŁADOWE ROZWIĄZANIA  

POZIOM ROZSZERZONY 

Zadanie 1. A. 

Zadanie 2. B. 

Zadanie 3. B. 

Zadanie 4. B. 

Zadanie 5. B. 

Zadanie 6.  

Zadanie 7.  log = l g 4l g 4 = l g 4( ∙ )l g 4 4 = l g 4 +l g 4l g 4 −l g 4 = l g 4 +− = +−   c. n. d. 

Zadanie 8. 

Prz puść , że li z a rze z wista a jest pierwiastkie  tego wielo ia u.  
Zatem W(a) = a
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Po ieważ dla każdej li z  rze z wistej a: (a
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 = 0] ⇔ [a(a -2) = 0 i a – 4 = 0] ⇔ [(a = 0 lub a = 2) i a = 4]. Nie istnieje liczba 

rze z wista a, która speł iała  ostat ią ko iu k ję. Wielo ia  te  ie a pierwiastków. 

Zadanie 9. 

)apisz  rów a ie stycznej w postaci ogól ej  – y + 1 = 0. Odległość środka okręgu od 

st z ej jest rów a pro ie iowi, wię  r = | ∙ − − + |√ + = √ . 

Rów a ie okręgu:  + 2
 + y

2
 = 5. 

Zadanie 10. 

W korz staj  wiado oś i dot zą e iągu ar t et z ego, ie h a1 = 10 i r = 2. 

Obliczmy � = ∙ + �− ∙ � = � + �. Rów a ie � + � =  a dwa rozwiąza ia � = − −√
  oraz � = − +√ ≈ ,  ie są to li z  atural e dodat ie. = + ∙ ∙ = , w iągu  d i A ia prze z ta 8  stro  

 300 – 286 = 14 .  

A ia książkę prze z ta w iągu  d i, ostat iego d ia przeczyta 14 stron. 

Zadanie 11. 

Napisz  rów a ie st z ej do w kresu fu k ji � w punkcie P. �′ = + − , �′ =   

zate  szuka a st z a a rów a ie = − . 

3 0 0 



W z a z  pu kt  wspól e w kresu fu k ji i otrz a ej st z ej. W t  elu rozwiąże  
rów a ie + − + = −  + − + =   − + − =   to rów a ie a dwa róż e rozwiąza ia = , = − . 

Zatem styczna w punkcie P ma z wykresem funkcji � jesz ze jede  pu kt wspól   
Q = − ,−  c. n. d. 

Zadanie 12. 

Wprowadź  oz a ze ia a r su ku. 
|∡CAD| = 180

0
 – α 

trójkąt ACD jest rów ora ie  |AC| = |AD|  

|∡ ACD| = 
− − = , 

a alogi z ie pokaże , że |∡BCE| =  

zatem |∡ECD| = + + = + + =  

90
0 

+ 45
0
=135
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|ED| = |EB| + |BA| + |AD| = |BC| + |BA| + |AC| = 20 cm 

niech R – długość pro ie ia okręgu opisa ego a trójką ie CDE 

z twierdze ia si usów = | |si = √ , stąd R = √  , pole koła opisa ego a 

trójką ie CDE jest rów e � cm
2
. 

Zadanie 13. 

Trapez jest opisa  a okręgu o pro ie iu r, wię  a +  =  + d  

 i h = 2r  ℎ
 = sin 45

0, stąd  = h√  ℎ
 = sin 30

0, stąd d = h a+ + +� = +ℎ = ( ℎ+ℎ√ )ℎ = + √  c. n. d.  

Zadanie 14. 

|AE| = |EC|= √ a +a = a √  (a > 0) 

|BE| = √ a +(a√ )  = a √  

trójkąt  ABE i BCE są prz stają i trójkąta i prostokąt i 
 �Δ = ∙ | | ∙ | �| = ∙ | �| ∙ ℎ  

a ∙ a√  = a√ ∙ h stąd h = a√  

z twierdze ia osi usów w trójką ie ACF otrz a  

(a√ )
2
 = a√ + a√  – 2 a√ osα, 



 stąd osα = − . 

Zadanie 15. 

Dziedzi ą fu k ji � = � − �+� +  jest z iór li z  rze z wist h. Sprawdź  dla jaki h � ∈  

rów a ie  � − �+� + = � a rozwiąza ie w R.  − + = � + �, stąd � − + + � − =  

1
0
 � = , rów a ie a jed o rozwiąza ie = , 

2
0
 � ≠ , rów a ie kwadratowe � − + + � − =  ma co najmniej jedno 

rozwiąza ie, gd  ∆≥  ∆= − � − ≥  dla � ∈ − ; \{ }. 
Uwzględ iają  o dwa prz padki w ioskuje , że z iore  wartoś i fu k ji � jest − ;   

                                                                                                                                    c. n. d. 

Zadanie 16. 

Wprowadź  oz a ze ia: 
A – wśród w losowa h li z  ędzie li z a  

B – su a w losowa h li z  ędzie parz sta 

Ma  o li z ć  � | = � ∩� = | ∩ || | . 

)darze iu B sprz jają ko i a je złożo e z dwó h li z  parz st h lu  dwó h li z  
nieparzystych, zatem | | = ( ) + ( ) = . 

)darze iu A sprz jają ko i a je złożo e z li z   i li z  ieparz stej, | ∩ | = ∙ = . � | = = . 

Zadanie 17. 

Wprowadź  oz a ze ia a r su ku. Nie h B = , , gdzie  ∈ , , 

wtedy A = ( – x, 0),  C = (x, 4 – x
2
), D = (– x , 4 – x

2
), |AB| = 2x,  

|BC| = 4 – x
2, pole prostokąta P  =  ∙  – x

2
) = 8x – 2x

3
. 

Rozważ  fu k ję f  = 8  – 2x
3
, x ∈ , . 

f’  = 8 – 6x
2
, x ∈ ,  

f’  =  dla  = √ , f’  >  dla  , √ , f’  <  dla  ∈ √ , . 

)ate  fu k ja f jest iągła w przedziale , , jest ros ą a w przedziale , √ ⟩ i aleją a w przedziale ⟨ √ , , zatem w punkcie x = 
√

 

prz j uje wartość ajwiększą. |AB| = √
, |BC| = − √

=  zate  przekąt a a długość √ √ + = √
. 


