
PRZYKŁADOWE ROZWIĄZANIA 

POZIOM ROZSZERZONY 

 

Zadanie 1.                                                                                                i        (  )      

stąd         stąd       

Zatem             . 
Odpowiedź:         . 

Zadanie 2.                    dla każdego    . 

Zatem                  i           .            ,           ,   {       } i     . 
Odp.   {     }. 
Zadanie 3. 

Naszkicujemy wykres funkcji  , której dziedzi ą jest z iór    { }.                   . Rozpatrzmy dwa przypadki: 

 

1
0
       wtedy |        |                                          , 

2
0
        wtedy |        |                                         . 

 

Odp. Z iór wartoś i fu k ji   to          . 

Zadanie 4. 

Okrąg jest wpisa y w trapez, wię         ,        i       , o trapez jest rów ora ie y. 

Zatem               
. 

Stąd   √   , a zatem    √    

                              c. n. d. 



Zadanie 5. 

Niech   ędzie iloraze  iągu geo etry z ego    . Z warunku 
          wy ika, że     i     . 

                        (    )(    )              , stąd      .                                                              = 27,                  , zatem     ,                ,                        

Odp.           . 

Zadanie 6. 

Poda e rów a ie opisuje okrąg ośrodku S =      i pro ie iu długoś i √ . Pu kt O = ,  ie leży 
a ty  okręgu, zate  są dwie sty z e poprowadzo e z tego pu ktu.  

Nie h l ędzie szuka ą sty z ą.  Prosta l:       , jej odległość od środka okręgu usi yć rów a √ . Otrzy uje y rów a ie |    |√     √ , które a dwa rozwiąza ia            .  

Rów a ia sty z y h:            . Po ieważ         , sty z e są prostopadłe. 

                         c.n.d. 

Zadanie 7. 

Przekrój osiowy dużego stożka jest trójkąte  
rów o o z y  o oku R. Wysokość dużego 

stożka H =   √    √ . 

O jętość dużego stożka         √ . 

Trójkąt EFD jest przekroje  osiowy  ałego 
stożka. Wprowadź y oz a ze ia a rysunku.            stąd    √  ,            stąd      ,           stąd    √  . 

O jętość ałego stożka          √   . 

Zatem 
        . 

Odp. Stosu ek o jętoś i większego stożka do o jętoś i wpisa ego stożka jest rów y     . 

Zadanie 8. 

) waru ków                   wy ika, że         .  

Po ieważ                 usi y założyć, że      { }.                                 , stąd       i      { }, zatem    . 

) wzorów Viete’a a y:               i            . 

Zatem      ,     ,              . Sprawdź y jesz ze, że        . 

Odpowiedź:              . 



Zadanie 9. 

 rękawi zek spośród  oże y wy iąg ąć a    = 42504 sposoby. 

 rękawi zek, wśród który h ie a a i jed ej pary, oże y wy iąg ąć a              

sposoby.  

 rękawi zek, wśród który h jest przy aj iej jed a para, oże y wy iąg ąć a  – 25344 

sposoby. 

Odp. Jest 17160 ożliwoś i. 

Zadanie 10. 

Niech       oz a za długość krawędzi 
zworoś ia u. |  |   √   |  |     |    |     , |  |   √       

, stąd |  |   √  . 

Zatem      |  ||  |   √   √   √     c.n.d 

 

 

Zadanie 11.           lub         

Rów a ie          ma w przedziale      dwa rozwiąza ia              . 

Zatem           lub             lub          √         lub           √         . 

Odp.   {     √    √  }. 
Zadanie 12. 

Ω = {500, 501, , …, , }, A = { , ,…, }, B = { , , …, } 
|Ω|= . Ele e ty z ioru A uporządkowa e ros ą o  są kolej y i wyraza i iągu aryt ety z ego 
o róż i y . Stosują  wzór a  – ty wyraz iągu aryt ety z ego dosta ie y rów a ie 

999 = 501 + (n –  ∙ ,     . Stąd  =  i |A|= .  
Postępują  a alogi z ie, pokaże y, że |B| = . 
P(A   B) = P(A) + P(B) – P(A   B),      A   B = { , , … , }, | A   B| = 33. 

Zatem P(A   B) = 
                          . 

Odpowiedź: P(A   B)        . 

 


