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ZADANIE 1 (2 PKT)

—0,5x24+x47,5

Oblicz granice xlims Pad a3
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ZADANIE 2 (3 PKT)

Oblicz, ile jest wszystkich liczb naturalnych szeSciocyfrowych, w ktérych zapisie wystepuja
doktadnie trzy cyfry nieparzyste.
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Informacja do zadan 3.11i 3.2
Dany jest oémiokat foremny ABCDEFGH o boku dtugosci 1.

E E

ZADANIE 3.1 (4 PKT)
1

Udowodnij, ze pole tréjkata BEG jest rowne ———.
21/34-24V/2
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ZADANIE 3.2 (3 PKT)
Niech T bedzie sSrodkiem odcinka BG. Oblicz dtugos¢ odcinka ET.
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ZADANIE 4 (5 PKT)

Dany jest nieskoriczony ciag geometryczny (a, ), okreslony dla kazdej liczby naturalnejn > 1.
Czwarty wyraz tego ciagu jest o ;Z wiekszy od drugiego wyrazu i jest mniejszy niz trzeci

wyraz. Suma wszystkich wyrazéw tego ciagu o numerach parzystych jest rowna <—%).
Wyznacz wszystkie wartosci 7, dla ktérych spelniona jest nieréwnosc¢

>7,

1
S_Sn

gdzie S, oznacza sume n poczatkowych wyrazéw ciagu (a,), a S jest suma wszystkich
wszystkich wyrazoéw ciagu (ay,).
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ZADANIE 5 (3 PKT)

Wykaz, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x mniejszej od —1 i dla kazdej liczby rzeczywistej
y prawdziwa jest nieréwnos¢ 5x% — 12xy + 18y> — 6x — 9 > 0.
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ZADANIE 6 (6 PKT)
1,2 5. 5

Prosta k o rownaniu x + y + 8 = 0 przecina parabole o réwnaniu y = —zx~ —3x — 7 W
punktach A oraz B. Pierwsza wspoélrzedna punktu A jest liczba ujemna; pierwsza wspét-
rzedna punktu B jest liczba dodatnia. Prosta / jest rownolegta do prostej k i styczna do danej
paraboli w punkcie C. Oblicz odlegtos¢ punktu C od prostej k oraz pole trojkata ABC.
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ZADANIE 7 (4 PKT)

Rozwiaz rownanie
2cosx + cos(3x) =0

w zbiorze [—7t, 7T].
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ZADANIE 8 (4 PKT)

W tréjkacie ABC poprowadzono dwusieczne katow przecinajace boki AB i AC tego tréjkata
w punktach — odpowiednio — L i K. Punkt P jest punktem przeciecia tych dwusiecznych.
Dlugosci bokéw tréjkata ABC spetniaja warunki: |AB| 4 |AC| = 1 oraz

|BC|> 4+ 3|AC| = 3|AC|* +1.

Udowodnij, ze punkt A lezy na okregu opisanym na tréjkacie KLP.
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ZADANIE 9 (5 PKT)

Wyznacz wszystkie wartosci parametru m, dla ktérych réwnanie
mx®> — (m+1)x+1=0

ma dwa rézne rozwiazania rzeczywiste x; oraz x,, spelniajace warunek:

1 1 1 1
—+—+225+5
X1 X2 x1 x2
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ZADANIE 10 (7 pKT)

Podstawa ostrostupa jest trojkat prostokatny, w ktérym tangens jednego z katéw ostrych
jest rowny m > 0. Wszystkie krawedzie boczne ostrostupa maja dtugos¢ b > 0. Jakie powin-
no by¢ pole podstawy ostrostupa, aby jego objetos¢ byta najwieksza? Oblicz te najwieksza
objetosc¢.
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ZADANIE 11 (4 PxT)

Wsrod kilkuset studentéw, ktérzy przystapili do egzaminu z matematyki doktadnie jedna
trzecia nie znala odpowiedzi na pierwsze pytanie. Egzaminator 10 razy wybral z tej grupy
studentéw osobe i sprawdzit czy zna odpowiedZ na pierwsze pytanie (jedna osoba mogta
zosta¢ wybrana kilkukrotnie). Oblicz prawdopodobiefistwo zdarzenia, ze wsréd tych wy-
branych 10 os6b wiecej niz potowa zna odpowiedz na pierwsze pytanie.
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