zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

PROBNY EGZAMIN MATURALNY
Z MATEMATYKI

ZESTAW PRZYGOTOWANY PRZEZ SERWIS
ZADANIA.INFO
POZIOM ROZSZERZONY
6 MARCA 2021

CZAS PRACY: 180 MINUT



zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

Zadania zamkniete

ZADANIE 1 (1 PKT)

Nieskoriczony malejacy ciag geometryczny (a,), okreslony dla n > 1, spelnia warunki:
. 1
a = 5 i a4 = Ea”_l dlan > 2.

Suma wszystkich wyrazéw tego ciagu jest réwna
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ZADANIE 2 (1 PKT)
Liczba tg 75° + tg% jest rtbwna
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ZADANIE 3 (1 PKT)

Mamy dwie urny. W pierwszej jest 5 kul biatych i 5 kul czarnych, w drugiej sa 3 kule biate
i 7 kul czarnych. Rzucamy symetryczna sze$cienna kostka do gry, ktéra na kazdej Sciance
ma inna liczbe oczek, od jednego oczka do szedciu oczek. Jesli w wyniku rzutu otrzyma-
my Scianke z liczba oczek podzielna przez 3, to losujemy jedna kule z pierwszej urny, w
przeciwnym przypadku — losujemy jedna kule z drugiej urny. Wtedy prawdopodobienstwo
wylosowania kuli biatej jest réwne
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ZADANIE 4 (1 PKT)

. . —2n4)3 . ,
Granica ngrfoo % jest rowna
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ZADANIE 5 (2 PKT)

Suma dwéch liczb jest réwna /7, a ich réznica jest réwna /3. Wykaz, ze iloczyn tych liczb
jest liczba catkowita.
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ZADANIE 6 (3 PKT)

15x—2x2—%3

Wyznacz dziedzine funkdji f(x) = log, =*375
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ZADANIE 7 (3 PKT)

Reszta z dzielenia wielomianu W(x) = x” + 4a%x” + 12ax? + 6x przez dwumian (x + 1) jest
réwna 2. Oblicz reszte z dzielenia wielomianu W(x) przez dwumian (x — 1).
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ZADANIE 8 (4 PKT)

Wyznacz maksymalne przedzialy monotonicznosci funkgji f(x) = ’;zjo,l okreslonejdla x # 3.
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ZADANIE 9 (3 PKT)

Miara kata wewnetrznego n—kata foremnego jest o 3° mniejsza od miary kata wewnetrznego
(n + 6) — kata foremnego. Oblicz 7.
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ZADANIE 10 (4 PKT)

Dane jest réwnanie kwadratowe x? — (3m — 1)x + 2m? + 3m — 20 = 0 z niewiadoma x. Wy-
znacz wszystkie warto$ci parametru m, dla ktérych rézne rozwiazania x; i x; tego réwnania
istnieja i spetniaja warunek

3x3 — 4x1x + 3x% = 338.
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ZADANIE 11 (4 pxT)

Rozwiaz réwnanie 3 tg x sin x = 3 cos x — 21/3sin x w przedziale (0, 277).
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ZADANIE 12 (5 PKT)

Punkt stycznos$ci okregu o promieniu r wpisanego w trapez réwnoramienny dzieli ramie
trapezu w stosunku 2:5. Oblicz promieni okregu opisanego na tym trapezie.
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ZADANIE 13 (5 PKT)

W ostrostupie prawidlowym tréjkatnym krawedz boczna jest 3 razy diuzsza od krawedzi
podstawy. Oblicz cosinus kata utworzonego przez dwie sasiednie Sciany boczne.
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ZADANIE 14 (6 PXT)

Wierzchotki tréjkata ABC maja wspotrzedne: A = (—6,3), B = (—2,—5),C = (3,0). Okrag
0 jest styczny do prostej AC, a jego Srodek jest punktem przeciecia sie wysokosci tréjkata
ABC. Okrag o przecina prosta BC w punkcie D # B. Oblicz iloraz |BD| : |DC]|.
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ZADANIE 15 (7 pkT)

Dany jest okrag o §rodku S i promieniu 12. Rozpatrujemy pary okregéw: jeden o Srodku
S1 i promieniu x oraz drugi o srodku S, i promieniu 3x, o ktérych wiadomo, ze spetniaja
jednoczesnie nastepujace warunki:
—rozwazane dwa okregi sa styczne zewnetrznie;
— obydwa rozwazane okregi sa styczne wewnetrznie do okregu o Srodku S i promieniu 12;
— punkty: S, 51, Sy nie leza na jednej proste;.

Zapisz pole tréjkata S51S; jako funkcje zmiennej x. Wyznacz dziedzine tej funkgji i ob-
licz dtugosci bokéw tego z rozwazanych tréjkatow, ktérego pole jest najwieksze. Oblicz to
najwieksze pole.
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