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Zadania zamkniete

ZADANIE 1 (1 PKT)

Wielomian W(x) = x” — 5ax° + 4bx* — 6x + 8 jest podzielny przez wielomian (x2 — 1). Za-
tem
A)a+b=—1. B)a+b= -2 Cla+b=-3. D)a+b=0.

ZADANIE 2 (1 PKT)

Prosta k : 2x +y + b = 0 ma dwa punkty wspdlne z parabola y = —x% — 3 wtedy i tylko
wtedy, gdy
A)b <2 B)b> -2 Ob< -2 D)b>2

ZADANIE 3 (1 PKT)

Wyrazenie (*'11) : (** 1) dla liczby naturalnej n > 2 jest réwne
A= 5 3 02 D) 47

ZADANIE 4 (1 PKT)

Rozwiazaniem nieréwnosci % < 1jest zbior
A) (—o0,2) B) (—o0,0) U (2, 4+00) C) (2, +0) D) (0,2)
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ZADANIE 5 (2 PKT)

W tréjkacie ABC bok BC jest 3 razy krétszy od boku AC, a dtugo$¢ boku AB stanowi 3
dtugosci boku BC. Oblicz cosinus najwiekszego kata tréjkata ABC.
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ZADANIE 6 (3 PKT)

Z punktu A = (%,3) poprowadzono styczne do wykresu funkgji y = 2x — x2. Wyznacz
réwnia tych stycznych.
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ZADANIE 7 (3 PKT)
Dana jest liczba k > 1. Wyrazy ciagu (a,), okreSlonego dla n > 1, spelniaja warunki

n——+00

Hm (a4 a4 ... +an) = 2o
1+log,a,41 =logga,, dlan>1.
Udowodnij, ze

k6
~ 2, 2., 2 2y _
HETOO(% taztast ... +ay,) = a1
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ZADANIE 8 (4 PKT

Wiadomo, ze cos 2

N

o

CcOoSs
1+

1S

gosci 1 ma dlugos¢

N‘

= %. Udowodnij, ze przekatna pieciokata foremnego o boku dtu-




zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 9 (4 PKT)

Kazda krawedz graniastostupa prawidlowego tréjkatnego ABCDEF ma diugosé¢ 4 (zobacz
rysunek).

Oblicz odlegtos¢ wierzchotka F tego graniastostupa od ptaszczyzny DEC.
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ZADANIE 10 (4 PKT)

Rozwiaz réwnanie

1 1
tgx+1+ — +

V3

w ktérym lewa strona jest suma wyrazéw nieskoriczonego ciagu geometrycznego.
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ZADANIE 11 (4 PxT)

Oblicz, ile jest wszystkich oémiocyfrowych liczb naturalnych, w ktérych zapisie dziesietnym
wystepuja dokfadnie cztery cyfry 4 i dokladnie dwie cyfry 2.
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ZADANIE 12 (5 PKT)

Wyznacz wszystkie wartosci parametru m € R, dla ktérych pierwiastki wielomianu W (x) =
x3 4+ (m — 6)x? + (m — 7)x tworza ciag arytmetyczny.
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ZADANIE 13 (5 PKT)

Jeden bok kwadratu opisanego okregu o réwnaniu x? + y? — 8x + 2y — 3 = 0 jest zawarty w
prostej o réwnaniu x + 2y — 12 = 0. Oblicz wspoéitrzedne wierzchotkéw tego kwadratu.
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ZADANIE 14 (5 PKT)

W pudeltku znajduje sie n > 2 szedciennych kostek do gry, przy czym k sposréd tych kostek
(k > 01k < n) ma na dwoch éciankach jedno oczko, a na pozostatych czterech Sciankach
sze$¢ oczek. Wybieramy losowo jedna z tych kostek i wykonujemy nia cztery kolejne rzu-
ty. Oblicz jakie jest prawdopodobiefistwo, ze wybrana kostka miata jedno oczko na dwéch
Sciankach, jezeli wiadomo, ze w kazdym z czterech wykonanych rzutéw otrzymano $cianke
z szeScioma oczkami.
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ZADANIE 15 (7 pkT)

Z arkusza blachy w ksztalcie p6tkola o promieniu R nalezy wyciaé trapez, ktérego jedna
podstawa jest $rednica tego pétkola, a wierzchotki drugiej podstawy leza na jego brzegu
(zobacz rysunek).

A B

Oblicz jaka dlugos¢ powinno mieé ramie tego trapezu, aby jego pole byto najwieksze moz-
liwe. Oblicz to pole.
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