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ZADANIE 1 (2 PKT)

Dany jest nieskoriczony ciag geometryczny (a,) okreslony dla n > 0, ktérego iloraz jest
rowny q = \/Tg Suma wszystkich wyrazéw tego ciagu jest rowna 51(v/3 + 1). Oblicz as.
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ZADANIE 2 (3 PKT)

Napisz rownanie stycznej do wykresu funkcji y = ﬁ w punkcie xg = 1.
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ZADANIE 3 (4 PKT)
Wiedzac, ze a = log, 18 i b = log, 15 oblicz log, 360.
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ZADANIE 4 (5 PKT)

Wyznacz wszystkie wartosci parametru m, dla ktérych réwnanie
2 2 —
x*—(m+5)x+m " 4+9m+20=0
ma dwa rézne rozwiazania rzeczywiste x; oraz xp, spelniajace warunek

X3+ x5 > 5x% - xo +5x - X3
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ZADANIE 5 (3 PKT)

Udowodnij, ze suma szeécianéw trzech kolejnych liczb catkowitych nieparzystych jest po-
dzielna przez 9.




zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

Informacja do zadan 6.1 6.2

Funkcja g jest okre$lona wzorem g(x) = )—%xz + 2x + 9| dla kazdego x € R. Fragment wy-

kresu funkgji ¢ w kartezjaniskim uktadzie wspétrzednych (x,y) przedstawiono na rysunku
(jednostki pominieto).

ZADANIE 6.1 (2 PKT)

Wyznacz zbiér wszystkich wartosci, jakie funkcja ¢ przyjmuje w przedziale |2, 11].
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ZADANIE 6.2 (2 PKT)

Wyznacz zbiér wszystkich wartosci parametru m, dla ktérych réwnanie ¢(x) = |m| ma
doktadnie dwa rozwiazania dodatnie.
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ZADANIE 7 (5 PKT)

Rozwiaz rownanie
sin2x + 2sin®x = 2 + V6 cos x

w przedziale [, 77].
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ZADANIE 8 (3 PKT)

Podstawy trapezu ABCD maja dlugosci |AB| = a i |CD| = b, przy czym a > b. Udowodnij,
a—b

ze odcinek taczacy srodki przekatnych tego trapezu ma diugos¢ “5~.
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ZADANIE 9 (4 PKT)

W pierwszej urnie umieszczono 3 kule biate i 5 kul czarnych, a w drugiej urnie 7 kul biatych
i 4 kule czarne. Losujemy jedna kule z pierwszej urny i przektadamy ja do drugiej urny.
Nastepnie losujemy dwie kule z urny drugiej. Oblicz prawdopodobiefistwo zdarzenia pole-
gajacego na tym, ze dwie kule wylosowane z drugiej urny sa w ré6znych kolorach.

12



zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 10 (6 PKT)

Punkty A = (—2,—4) i B = (11, —2) sa wierzchotkami tréjkata ABC. Wierzchotek C tego
trojkata lezy na prostej y = 2x + 14, a dwusieczna kata ACB przecina bok AB w punkcie

D= (%, —%). Oblicz wspotrzedne wierzchotka C tréjkata ABC.
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ZADANIE 11 (7 PxT)

Rozpatrujemy wszystkie trojkaty rownoramienne ABC (|AB| = |AC|), na ktérych opisano
okrag o promieniu R = 2. Niech d oznacza dlugosé¢ ramienia AB tréjkata.

a) Wykaz, ze pole P kazdego z tych tréjkatoéw, jako funkcja diugosci d, wyraza sie wzorem

P(d) = £d*V16 — d2.
b) Wyznacz dziedzine funkcji P.

c) Oblicz dtugosé ramienia d tego z rozpatrywanych tréjkatow, ktéry ma najwieksze pole.
Oblicz to najwieksze pole.
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ZADANIE 12 (4 PKT)

Krawedz boczna ostrostupa prawidlowego tréjkatnego jest nachylona do ptaszczyzny pod-
stawy pod katem «. Przez krawedzZ podstawy tego ostrostupa poprowadzono ptaszczyzne,
ktora jest nachylona do ptaszczyzny podstawy pod katem S, i ktéra przecina przeciwlegla
krawedz ostrostupa (zobacz rysunek).

D

A

Oblicz stosunek pola powierzchni otrzymanego przekroju do pola powierzchni podstawy
ostrostupa jezeli wiadomo, ze 5sina = 4sin(a + B).
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