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ZADANIE 1 (5 PKT.)

W prostokatnym ukladzie wspotrzednych zaznacz zbiér wszystkich punktéw, ktérych wspot-
rzedne spetniaja warunek | logs x| + |logs y| = 1.
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ZADANIE 2 (3 PKT.)

Do dwéch okregéw przecinajacych sie w punktach A i B poprowadzono wspdélna styczna
MN, przy czym punkt M nalezy do pierwszego, a punkt N do drugiego okregu. Wykaz, ze
prosta AB dzieli odcinek MN na potowy.
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ZADANIE 3 (6 PKT.)

Wyznacz najwieksza wartos¢ funkgcji

f(x) = V9 — 4sin?2x — 8cos? x — 3.
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ZADANIE 4 (4 PKT.)
Trojkat podzielono odcinkami AD, CE i DE na 5 tréjkatéw, przy czym |AE| : |[EB| =2: 1.

C

wn

E

Korzystajac z podanych pél trzech z tych tréjkatéw, wyznacz pole tréjkata DEB.
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ZADANIE 5 (4 PKT.)

Malarz chcac rozjasnic 20 litréw granatowej farby postapit w nastepujacy sposéb: odlat je-
den litr farby i dolat 1 litr farby biatlej, a potem catos¢ dokladnie wymieszal. Procedure te
powtérzyl w sumie 8 razy. Ile litrow granatowej farby pozostato w otrzymanej mieszaninie?
Wynik podaj z doktadnoscia do 1 litra.
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ZADANIE 6 (5 PKT.)

W sfere o promieniu R wpisano ostrostup prawidlowy tréjkatny w ten sposéb, ze wszystkie
wierzchotki ostrostupa leza na powierzchni sfery. Wiedzac, ze krawedZ boczna ostrostupa

ma dtugosé 13, a krawedz podstawy dtugosé 5+/3, oblicz R.
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ZADANIE 7 (4 PKT.)

Wykaz, ze réwnanie 1 — 2x + 4x? — 8x® + 16x* = 0 nie ma rozwiazafi rzeczywistych.
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ZADANIE 8 (6 PKT.)

Punkty A = (4,10 — v/21) i B = (8,10 + v/21) sa wierzchotkami trdjkata prostokatnego
ABC, o kacie prostym przy wierzchotku C. Oblicz wspétrzedne wierzchotka C tego tréjkata,
wiedzac, ze lezy on na paraboli o réwnaniu y = x> — 12x + 33.
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ZADANIE 9 (5 PKT.)

Sposréd wyrazéw skoniczonego ciagu arytmetycznego (a,) danego wzorem a, = 5n + 8,
gdzien =1,2,...,15 wybieramy losowo 3. Oblicz prawdopodobieristwo, ze iloczyn wybra-
nych liczb jest podzielny przez 3.
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ZADANIE 10 (3 PKT.)

Wykaz, ze jezeli liczby a i b spetniaja rownoé¢ a + /3 = b + /6 to przynajmniej jedna z nich
jest niewymierna.

13


http://www.zadania.info

(@

Y

ania.inf

isu www.zad

www.zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 11 (5 PKT.)

W trojkat prostokatny ABC o przyprostokatnych dtugosci |AC| = 31 |BC| = 4 wpisano dwa
przystajace okregi w ten sposob, ze sa one wzajemnie styczne oraz jeden z nich jest styczny
do bokéw AB i BC, a drugi do bokéw AC i BC.

A

@)

B

Oblicz dtugos¢ promienia tych okregow.
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